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EITANAAHIITIKA OEMATA

I. OPIA - XYNEXEIA

1. ‘Eoto ovvapmon f: R — R, yio v omoio woydet £3(x) + f(x) + %x =0 7w xabe X € R.
a) Na arodei&ete 611 ovvaptnon feivor 1 — 1.
B) Na Bpeite tov THmO TN GLVapTOoNG f

) Na A0si 1 eélomon (x3 - x): f1(3-3x)

2. Eoto ovvapmon f: R — R, yio mv omoio oydet 2 (x) + f(x) —x =0, yio k4Oe X € R
kot f(R)=R.

a) Na Bpeite t1g pileg kot To Tpdéonpo g f.

B) Na dei&ete 6t T aviiotpépeta.

) Na Bpeite qv £

8) Na Moste v e€icoon £ (Inx +fH(x)—x — 1): 0

3. '‘Eoto cuvapmnon f: R — Rupel f(R)=R, y1a v omoia woyvet £3(x)+f(x)—e* —x+1=0,
X € R.

a) Na Bpeite tig pifec kot to.tpdonuo g f.

B) Na deietedti nif aviiotpépetat.

) Na MWogte ™y eéicoon ' (f 3 (x) + f(x)): 0

4. Atveviar ot cuvaptioslg f(x)=x> +2017x —2018 karg: R — R yio Tic omoisg 1oyvet
f(xX) — g(X) = kX, k € R*.

Noa arodeitete OtL:

a) H e&iowon f(X)=0 &yet1 600 axpifng pilec p1, p2.

B) Yrdapyer piCa Xo g e&icwong g(X)=0 peta&d tov p1 kat pe.

2
v) Yrapyer & petaly tov p1 kot p2 t€1010 ®ote g(§) _ 8(p1)+28(p;) _

4
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5. Atveton n cuvaptnon f: R — R, yu v omoia woydet  3F3(X)+ 2x%f(x) =3nu’x (1)

v kéOe X € R. Av lim flx) =a ToOtE:
x—>0 X
o) No dei&ete 6Ti M 0=1.
B) Na Bpeite ta 6pro:
2
i) Jim TR i) gim T() i) fim % —X)_
x—=>0 X x—0 X x=>1x° —3x+2

6. Aivetoum ovveyng ovvaptnon 2 R — R, yia v omoia 1oydet
£2(x) + 2f(x)nux = x> + ouv’x  yio k6Be X € R xar f(0) = 1.
a) No anodei&ete 6t1 1 cvvaptnon g(x) = f(X) + nux, x € R dwtnpei otadepsd mpdono.

B) Na Seitete 6Tt f(X) =Vx> +1 —npix

v) Na Bpeite Ta 6pro:
i) fim =1 i) sim f(x)
x—0 X X—>+00



ETIANAAHIITIKA ©OEMATA TTAPAT QI QN

OPOZHMO ZQIrPA®OY

II. TAPAT QI'QN

—~/2 5
1. Aiveton ovveyng ovvaptmon f: R — R, yia v onoia woyvet lim LZX = =
x—2 X —

ko f(X)=f(x+4) yia kabe X € R.

a) Na arodei&ete 6t T eivon Topaywyioun oto Xo=2.

B) Na Bpeite v e&iowon epantopévng e Cs oto X1=6.

v) Na Bpeite v Tiun T00 Tpaypotucod aptBpov A yia v omoia 1 epantopévn € g Cr 610
X0=2 EQAMTETOL KOL GTH YPAPIKY TOAPAGTACT TS GLVAPTNONG J(X)=X2+2X+2A.

d) Atvetar opn yovia XOY kat to guBhypappo tuqpe AB tov omoiov ta dxpo A Kou B
oAlsBaivouv mave ot TAevpéc OX kar OY avtictoya. ‘Eva dokdpt sivartonobsinuevo katd
punkog Tov euBvypappov tupatog AB. To kbtom pépog tov dokaptoh oAchaivel movo cTov
nuagova OX pe puOud 1m/s. Tn ypovikn otryur| to Tov 1 KOPLET TOVWOKAPLOH ATEYEL OO
™V opyn Tov agovev 3m, va Bpeite to puOud petafoinc.

1) TG o&elag yoviog O mov oynuotilel To dokdapt pe Tov Y.

i) TV T OTNTO TOL TEPTEL TO TAV® UEPOG TOV SOKAPIOV.

(Atveton 0Tt TO0 PMKoG Tov gVBVYpappov TuMUOg AB. givat i60 (e To pnKog Tov gvBHYpaLLOL
tunpatog I'A 6mov I, A ta onpeio Topng g EQUTTOUEVIC € TOV TPOTYOVLEVOD EPMTNUOTOG

pe tovg dEoveg.)

2. 'Eoto ot ovvaptioeig f, g: R— 'R yua t1g onoieg 1oyvet:
o f3(x)+f(X)=x yu xébe X € R
o f(A)=R
e gX)=e+ x +1
a) Na arodeilete 61101 cuvaptioels f, g aviiotpépovtat
B) Na.vmodoyicete to (f 1) (0)
) Av Osopricovpe 61N gL sivan mapaywyicun, va vrokoyicete To (g 1)'(2).

d) Na deiéete ot f eivon mopayoyioyn oto 0 pe f(0)=1.

3. 'Eoto cvvaptnon f 600 @opéc mapaywyioun oto R pe f'(x) =0 yio kabe X € R ko
f(0) = f(2).
a) Na arodei&ete 6tin f* aviiotpépertar.

B) H ypagwkn mapdotaon g f déyetar akpiPag pio opiloviio epoamtopévn.
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v) H e&icmon f(X)=0 £yet to molv 2 pilec.
d) Yrapyer & € (0, 1) této10 dote F(E)+H(2E —1) f(&)=0.

f(lj +1{0,2) + f(lj
3 e/

3

€) Yrapyet Xo € [0,1] této10 dote  fix 0)=

4. 'Eoto ocvvaptnon f napayoyicyun oto R yo v omoia 1oyvet ott:
f/(x)f(x) — e (f(x) — f'(x))—e > =0 xar f(0)=2
a) No anodei&ete ot f(X)=3—-e7%.
B) Na efetdoete av vmdpyel diotuo g popens [a, B] oto omoio vo epapudletal to
Bempnua Rolle.

) No amodeifete omie®? (B-a)<e®-eP<e*(B—a) yukadsa, B eR.

d) No amodeiéete ot lim ——— =

elt—e™ 1
-1 x-1 e

3e—-1

&) No omodsifete 61 vdpyst povodiké Xo &Ry To.0moto 1oyvet 611 f(f(x,))=

5. Aivetou ovvapton f tapayeyiein.oto (0, +o0) yio tnv omoia 1oyvet OTL:
xF () =xf(x)=e* ywo kabe x>0 won f(1)=e.

a) No anodei&ete ozt f(x)=€*(Inx+1), x>0

B) Na amodei&eredti n T eivon yvnoiog avéovoa oto (0, +oo).

v) Na Bpeite 10 A 00¢ Tov priov g e&icmwong: Inx —ke™*+1=0

Y10 TIC SIUPOPETIKES TYLEG TOV TPy aTikoD aptfpov K.

8) No amodci&ete 0TL 1 Ypoikn wapdotaon g F éxel povadikd onueio Kapumng.

6. "Ecto cvvapmon f dVo popég mapayowyiown oto [o, B] pe flo) < f(B) =0 < f(a ;L Bj :

a) Na deiete 6t vmapyet Xo € (o, B) tétoro, dote f'(Xo)=0.
B) Na deikete 6t vmapyel & € (o, B) tétoto, dote f(E) > ().
v) Na d¢iéete 6t vmapyet p € (a, B) tétoro, dote f'(p) <O.

d) Na deifete 6111 e€icmon f(X) + X = o éxet TovAdyioTov pia pia oo (a, ).
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7. Aivetar ) cuvaptnon f(x)=(x+1)Inx.

a) Na deiete 6t ovvaptnon T eivar yynoiog avéovoa kat va Bpeite To cuvoro tiudv g f.

Xt 62017

B) Na dei&ete 0TL ) €€lowon: X , x>0 €yel povaodikn Avon.

v) No Bpeite Tnv epantopévn € g ypapikng topactacng g f oto onueio kaunng g Cr.

0) Na deiéete 6L x+1

2 .
> T v kéBe X>1.
n

2 +x2

€) Na deiete Ot f(eX - x)> f( j , Y kaOe x>0.

8. 'Eoto f: [0, + ©) R pia cvvaptnon pe f(0)=0, n omoia ivon kvpti.
a) Na dei&ete ott f(x+1) — f(X)>f'(X), y1o ke X € (0, + ).
B) Na d¢i&ete 011 1 ouvaptnon g(x) = (x+1) f(X) —x f(x+1) — x +2,. X220 givor yvnoing

@Bivovoa.
, , 2 (3x ,
v) Na deiéete otu: f(x)< gf(?) , Yo KaBe x>0.

f(a)_f(a+1)_ a—2
a a+l o’+a

0) Na dci&ete Ot vdpyel povadikd a € (0,2), dote

9. Aivetar n ovuvaptnon f: (0, €)= R e f(1) =0 n omoia kavomotei T oyéon
xf"(x)= €™ y10 k60e x € (0, €).
A) No Bpeite Tov tonoanc cvvaptonc f yua kébe x € (0, e).
B) Av f(x)=—/n(1&£nx) , %.€ (0, €)
a) No anodeiete otinf eivon yvnoing avéovoa oto (0, €).
B) NasBpeite o cdvoro Tudv ™G cvvaptnong f.

v:Na Bpéite v Tiun tov X yio v omoia o puOudc petafoing g f yiveton eddyrotoc.

d) Na Bpeite To TAN0B0g Twv prllav g e&icwong 1—/Inx = 1 Yo TG O18POPES THES TOV

a b

aeR.
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10. Aivetar mapaywyicwun ocvvaptnon f: R — R n onoia kavomnoel t oyéon
X 2
f'(x) =2e—+x2 v Kabe X € R.

e’ +x
a) Na pedetnoete ) cuvaptnon f, og mpog v xvuptoTNTOL.

B) Na amodei&ete 0t1 1 suvaptnon g(X)=Ff(X) — X &ivar yvnoimg avéovca oto R.
v) Na Bpeite 10 6Ovoro Tiudv g cvvaptnong f.

8) No. Bpeito 1o 6pro  fim (f(x +2010) — f(x)).
X—>+00

11. "Eot® ocvvaptnon f: (0, +0) — R 600 popéc napaywyiown oto (0, +oo)mpe f(1) = 0.
Av 1 ovvaptnon fof” opiletar oto (0, +o0) kot v kGOe X € (0, +o0) 1oyvEL

(fof") (x) =—1f(x) (1), va omodei&ete OtL:

a) To medio opiopov g cuvapmong f eivar to Ar= (0, +o0).

B) H cuvaptnon f eivar yvnoiog avéovoa oto (0, +) .

) F(1)=1

d) (f'o ) (X) = X yia kabe X € (0, +0)

€) Xf"’(x) + f'(X) =0 ywo kabe X € (0, +0)

o1) f(X) = Inx yia kabe X € (0, +0)

12. Aivetaun ovvaptnon f: (1, +0) — R 1 omoia kavomoiei ) oyéon:
fle* +)=x+e*+1 yuxdbex € R (1)
a) Na arodei&ete ot F(X)="In(X=1)+ X, X € (1, +x).
B) N amodeifete 6t ovvéptnen f aviiotpépetan kat vo Ppeite 1o medio opiopod g FL.

v) Na omodeiete "otror Cr kar C_; £yovv £va kowd onpeio, 1o omoio kot vo Tpocdlopicete.

8) Na vroloyicete 10 f(€%+1) ko 611 GLVEKELa va Adcete TV eficmon
1 (x+2) - 1= (e + 3).

g) No Meete v avicwon 1 (x) > x.

13. Aivetar n mapayoyiowun cvvapmon f: [a, f]— R pe f(a)>0 o f(B)>0.
Avormapyery € (o, B) tétoro, dote f(y)<0, va amodeibete otL:

a) H e&icwon f(X) = 0 £xet dvo TovAdyiotov Avoels 6to ddotnua (o, ).

B) Yrdapyer éva tovAddyiotov & € (a, B) tétoro, dote va woydel 2EF(E) + (&) =0.
v) Yrdpyovv k, A € (o, B) pe k # A tétown, wote ' (k)f (1) <O0.

d) Yrdpyet éva TovAdyiotov Xo € (K, A) €010, Mote f'(Xo) =0
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14. Aivetan pa mapayoyiown cvvépon f: R — R pe f(0)=0, n omoia ikavomoiei T oyéon:
f(x) —e " ™=x—-1 ya x40e x € R.

a) Na exppdoete v f'(X) og cvvaptnon g f(X).

B) Na peretioete v T og mpog t povotovia kot va Bpeite 1o mpdonud g yio kabe X € R,

v) No arodei&ete 6t 1 T eivan kupth 610 R.

d) No amodei&ete 011 % < f(x) <xf'(x) <x , yuo kéOe x>0.

€) Na Bpeite v mAdylo acdumtmn TG Ypagikng tapdotacng g f oto + .

15. "Eoto cvvapnon f topoaywyion oto R, pe cuveyn npmtn napdymyo konf'(0) # 0
1o, TV omoia woydel €™ — e - f(x) = X2, Y10 k6Be X< R.

a) Na Bpebei 1o f(0).

B) Na dei&ete 6tin T dev €xel axpototo.

f(x) - f(0)

Y) Av emmAéov 1oyvEL OTL >0 , vy kabe X.# 0, vondeiete o6t 1 T eivon yvnoimg

avéovoa oto R.
0) Na anodei&ete 6T f(x?)— f(l + 2Inx)2 0.4 ywo k60e X >0.

16. "Eot® cvvaptnon f pe medio opiopov 1o R kot chvoro tipdv to didotnua [—1, 4].

A) Av 1 T givan 800 @opéc mapaymyictun.oto R, tote va derybel otu:

a) H e&iowon F'(X)=0 éye1 dvo Ttovddyiotov pilec oto R.

B) Yrdapyer évag tovddytetov § € R, tétolog dote f"(§) =—F'(§)

) H eéiomon f'(X) =€ + x2)f(X) £xet pia Tovréyiotov pila.

B) 'Eocto enmAéov cuvéptmon g pe medio opiopov 10 R, mapoywyioun pe mopdywyo g’
cuveyn Kot yvneiong povotovn. Av oyxvet g'(f(x)+1)=e*f(x), y1a kd0e X € R, va deiydei otu:

9(x)=g(1)-

Inx +1

17. Aivetarm ovvdpnon g(x) = pe x>0 kar 1 ovvaptnon F(X)=x—cuvx+g(a) pe

X € R kot o>0.
a) Na peretn0ei n f og mpog tn povotovia Kot to akpoOTaTa.

B) T t1g d1dpopeg Tipé Tov a, vo fpebdei mAnbog tov pilav g eicmong f(X)=0.
v) o o=1:

1) Na amoderydei 611 t0 onpeio M(0, —2) dyovtor akpipdg dvo epantopéveg g Cr.
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i1) No amodeybei 0t1 vapyet povadikd onueio N(X, y) g Cy, pe X € (0, 1), 6mov katd ™
xpovikn otiyun to, 0 puOudc petafoing g tetoypuévng tov Y (to) givar dumAdoiog and avtov
™G TeETUNRéEVNS Tov X' (o), av vtoBésovpe X' (to), y'(to) # 0.

0) No vmroroyiotel To 6pto lim [g(x +1)— g(x)] .
X—>+00

18. "Eotm cvveync ovvaptnon f pe medio opiopod 1o didotuo A=[0, +o0 ) yio. tnv omoia
oyovel 6Tt F(x)e™=x, yia ka0 X € A.

a) Na derybet 6t n T givar yvnoiog avéovoa 610 A.
B) Na amoderydet otu: InTx <f(x) <x , ywo kB x>0.

v) Na Bpebei to ovvoro tipumv g f.

d) Na Bpebei  avtiotpoen g T ko va deybel 11 ot ypapukég tapactdseig tov Cr ko C 1
€xovv ko epamntopévn 6to Xo=0.

€) No Avbfei n e€lowon f2(a) = In[f2 (o) +e— 1], oy 0>0.

19. A) Aivetarn ovvdaptnon f(x)=Inx + x — 1. Na Adeete v eiowon f(X)=0 kot va Bpeite
10 mpoonuo g f.

n* x

I
B) Aiveton n cuvaptnon g(x)= 5 #x(1- Inx)—1.

o) No LEAETNOETE TN § OE TPOS TH LOVOTOVia KOl T AKpOTATA.
B) Na Bpeite ta dlacThpata 6To onoio 1 g ivot KupTN 1 KO1AN Kot To onpeio KOUmng

g Cg.

20. 'Eoto pia ovvaptnon f: (1, +0) — R yio v omoia woyver  2xXF(X)f'(x) — 1=0
ywokadex>1 ko f(e) =1.

a) Na deitete 6t f elvan Otk kou yvnoiong avéovaoa.

B) Na Bpeite tov tomo g f.

v) No dei&ete 0t T eiva koidn o710 (1, + ), va Bpeite v epamtopévn € g Cs oto A(e, 1)

Kot va OgiEete 0Tt 2ev/Inx <x+e 7y kéBe X>1.

10
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21. Aivetonm ovvaptnon f(x)=2e* + X ko1 g: R— Ry v omoia
woyvst g3(X) + g(x) —x=2€*.

a) Na deiete 6t vapyet povadikod Xo € (-1, 0) této10 dote (X0)=0.

B) Na dei&ete 611 1M g ivan yvnoiog av&ovca kat va Ppeite To mpdonud .

v) No Aoete v avicwon g(f(x))>1.

22. 'Eoto n ovveyng ovvaptnon f: [0, 4]— R yia v omoia ioydet:
o f(0)=0, f(2)=2, f(4)=2
e fropayoyicyn oto (0, 4)
o f" ovveyng oto (0, 4)

Noa deitete 01U

a) Yrapyet X1 € (0,4) oote f'(x;)=1

B) Yrdapyer & € (0,4) tét010 OoTE f'(£)=%

Y) Av T 800 @opéc mopaymyion va deifete 6t vmapyer Xon € (0, 4): f"(x,) <0

23. 'Eoto cvvapmon f: R— R pe cuveyn Topdy@yo kot oydouvv:
o {(-1)<1<f'(1)
o f(0)=1

’ ’ 1
o (fx) —2f (x)+X2 +1:0

o) No amodeifete 0Tt f(x) =%+ Vx> +1

B) Na amodei&ete 6Tt f(X)>0, X € R.
v) No peAetnoete T Lovotovia Kot tnv kuptotnta g f.
d) Na Bpeite i acvopntmteg g f.

€) Atverar h(x)=Inf(x), X € R. Na amodei&ete Otu:

1
i) h'(x)=
Vx? +1
i) hx) > =X (0,400)

i) fz(aT”S) > f(o)f(B), émov 1 <a<p

11
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24. 'Ecton T dVo popég mapaywyicyun cvvipmon f: R — R yia v onoia ioyvovv
f(x+1)=f(3 — X) kau f"(x)#0.
a) Na Moete v e&iowon f(x)=0.
B) Av emmdéov 1 " eivon cvveyng oto [0, 3] ko woyvet F(0) <f(1) = f(3), va peretioete v f

G TPOG TN Hovotovia Kot va Bpeite Tig B€oelg v oMkdv akpotdtmv oto [0, 3].

25. Aivetou | mopoyoyiown cvovaptnon f: R — Ry mv onoia woyder f(X) + e™=x+1
v k4B X € R.

a) No arodeiéete 0Tt € >x+1 vy kdbe X € R

B) Na amodeilete Ot1 f(x)Sg ywkdfe X e R ko lim f(x)=—o

X—>—00

v) Na amodeiEete 611 f(x)> In(l + g} vy kabe X >0 kou lim, f(x) ="+

X—>+00

8) Na amodei&ete 6t 1 f(X) elvar yvnoimg avovoo Kot 6TPEPEL Ta KOTAN KOTM.

€) Na Bpeite T0 GHVOAO TIUOV TNG.

otT)Na deifete ot f avrictpépeton kou Ppeits Tnv of - (x)

26. 'Eoto ovvaptnon f: R— R 800 popégnapaymyiciun kot 1o0ovV ol GYECELS:

o f2)=2
o |im i) =3
x—0 NU3X

o f"(x)=20 ytawéade X €,(0, 2)
a) No deicete o1t f(0) =0
B) No ozooci&ete,otv T'(0)=9.
v) No'Bpeite v e&icwon g epomTopéVNG TG YPAPIKng tapdotacng g f oto
onpeio A(0, f(0)).
d) No anodci&ete 0t 1 e€icmon F'(X)=0 dev pmopei va. £xet dvo drapopetikég pileg oto
dwwotua (0, 2).
€) Na amodeifete ot vmapyel & € (0, 2) térowo wote f(§)=2 — &.

o1) Na amodei&ete 6t vdpyovv X1, X2 € (0, 2) tétow wote f'(x,)-f'(x,)=1

12
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3 2
27. Atlvetar m ovvaptnon f(x) :(% + X? + X+ lje_X , XeR.

a) Na peretioete ) ouvaptnon f g mpog ) povotovia, ta akpdTata, To Koilo
K01 TO OMpLEio KOG,
B) Na Bpeite to chvoro Tumv g T.
« X3 X2
v) Na detéete o €7 > ?+7+X+1, X € R.

3
8)'Eot® 1 ovvaptnon g: R— R dote )I(ig(\)(eg(x) —g(x) —gT(X)J =1.

Noa arodeitete 6t limg(x)=0.
x—0

28. 'Eot® ocvvdapmon T 1tpeig popég mapaywyioyun oto R zéroia wotewva 1oydet

f(a) + £(B)

f(x) < — v k6O X Tpoypatiko.

a) Na dei&ete 0L vapyetr €vo tovhdyotov X1 € (a, B) zétoo dote f'(x,)=0.
B) Na d¢gi&ete 6Tt f'(a) =f'(B)=0.

v) Na dei&ete 0t vapyet Eva tovAdyotov & € (a,P) tétoo wote f"(€)=0.

29. 'Eoto ocuvvaptmon f dvo@opég mepayoyicyum oto R pe £3(x) + 3f(x) =x yio kébe X € R.
a) No peretndei n povotoviog e f.

B) Na omodeifete ot n T ovrictpépetan kot vo opicete v 1.

v) No Bpeite tompoon o g f.

d) No amodei&ere otim T €xet éva pudvo onueio Kapmang, To 0oio Kot Vo, TPOGOIOPICETE.

flo) _ f(B) —f(a)
a B—a '

€) Avi0 <'a.< B, vo amodeitete 0T

o1) 1) Na Bpebei n povotovia g g(x)= f(x) — x.

i) No ABei n avicoon f(x? — X) + X< X2,

13
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30. 'Eot® ovvaptnon f: [0, +©) — R mov givor cuveyng kot yvneing avéovoa yio tnv
omoia woyver f(X) + f(f(x))=2x yia kabe X € [0, +0) .
a) Na deiete 6tin f(X) > 0 yia X € [0, +0) o 611 f(0) = 0.

e™  f(x)
+
flx) f(x)-1

v) Av 1 f givon mapayoyioiun oto Xo=1, va Bpebei n e€icmwon ¢ epamtopévne g f oto

B) Na dei&ete 611 e&iowon =0 é&yelTovAdyoTOV pHia piCa oto (0, 1).

onueio ™mg A(1, f(1)).

31. Atveronm ovvaptnon f(x) = xe% , X € R*,

a) Na peretioete ) ouvaptnon f g mpog t povotovio Kot To. TOTIKE oiKpOTOTO.
B) Na peletfoete T ovvaptnon f og tpog v kuptdTTO.

v) Na Bpeite to ohvoro tiudv g .

1
d) Na Bpeite 10 mAn0og TV plov g eiomong eX = & , YloL T1§.014.popeg TES Tov a € R.
X

g) Na Bpeite 10 6pro |im(f(1] B In(x2+1)j.

x—0 X X

32. Av wa ovvaptnon f eivon mapaywyioyn oto R pe f(0)=0 kot ikavomotel t cvvOnkn

f(xoq +3h) —f(x, —2h
lim o )h o ):—10xoef(x°) Y kads Xo € R 1018:
—0

o) Na armodeiéete ot £(X) = 2xel My e R

B) Na amodei&ete ot f(X) = —ﬁn(x2 +1),x eR
v) No pekemeete v f @gmpog t povotovia Kot to KoiAa.

0) No BpeitetanaxpdToto Kot To onUeior KOUTNC.

33. Aiveson n cuvaptnon f(x)=(x—2)e ™ +2x>* —3x+2 , X € R.

a) No Bpebovov " ko " .

B) Na peretioete v f g mpog v kuptdémta Ko va Bpebovv ta onpeio kopmng.
v) No pekemoete v f og mpog t povotovia Kot Ta TOTKd aKpOTOTA.

d) Na Bpeite 10 cOvoro Tiudv g f.

€) Na Moete v e€icwon f(X)=0 kot va mpoodiopicete 10 mpdonuo g f.

o1) Na Bpeite 11¢ acvpuntmteg g Cr.

14
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34. Aiveton m ovvaptnon f(x) =e™ +x - 1.
a) Na peretioete v f o¢ mpog ) povotovia Kot To akpotata, vo Ppeite tig pileg Ko to
TpOONUO TNG.
B) Na Bpeite 1o ovvoro Tumv ¢ T ko 1o tAnbog tov priov g e&icwong
e*(x—1)=e*a —1 Y10 TIg SIPOPES TULES TOV TPAYHATIKOD APIOLOD 0.

2

v) No deiéete 0L e <1—x+ X? , X >0.

) Na Mogte v eéicoon f(X) = f(x?) + Inx.

15
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III. ITAPAT'QI'QN- OAOKAHPQMATQN

1. 'Eoto ovvaptnon f mopoayoyioyun oto [0, +90) ue odvoro tydv to [0, +o0) yia v omoia
1GYVEL:

() (F(x)+1) =&~ yi0 k60e X >0 xar f(0) = 0.
a) Na arodei&ete ot T etvon yynoiog avéovoa oto [0, +oo).
B) Na omodeifete 61 f(X) = xe ™™ yi0 k60e X >O0.
v) No amodeiéete 0t 1 T givan aviiotpédyiun kot va Bpeite v avtiotpoen e

0) Na voloyicete to gufaddv E(L) Tov yopiov mov mepikieietar amd . ypo@lky TEpacTOo
g f, v epomtopévn g 6To Xo=0 Ko TV gvOsio X=Ae*, A>0.

€) No vroAoyicete 10 6plo lim E(A).
A=+

xlnx, x>0

2. Aivetonm ovvaptnon f(x) =
0 x=0
a) Na arodei&ete 0t m ovvaptnon T eivar cuveyns ero 0.

B) No peletiioete wg Tpog T povotovia tn cvvdptyoen T kot va Bpeite To 6HVOAO TIHOV TNC.

a

v) Na Bpeite to mAn00¢ TV draopetik®dv Betikav pillov g eéicmong x —ex YL OLEG TIG
TPAYUATIKEG TILEG TOL Q.

8) Na amodei&ete Ot oyvet: of (x+1)> f(x+1)—f(x), vy xaOe x>0.

€) Na vroloyicete 10 epfacdv Tov ywpiov mov mepikieietarl amd T YpAPIKN TAPAGTACT) TNG

f, Toug GEovec XX, Y'Y 'karanv evbeio Xx=1.

3. Aiveron ovvapmnon f mopayoyioyn oto R yuo v omoia 1oydet 0Tt
F(X)(F(X)+x) + f(X) =0 yuo k60e X € R wou f(0) = 1.

a) Na'dgi&ete ot f(x) = VX% +1—x.

B) Nau Seitete 6t f'(Xx)Vx? +1 +f(x)=0.

1

Vx% +1

d) Na Bpeite T1¢ aoOUnTOTES TNG YPAPIKNG Tapdotacng g .

dx.

1
v) No vrtoloyicete to IO

1
€) Na deitete OT1 J‘H V4t? +4dt >2x +1 ya kée X € R.
X

16
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4. "Eoto ocvvapton f 0o eopéc mapaywyioyn oto (0, +oo) pe xf"(x) + (2 — x)f'(x) = f(x) v

ka0e x>0, f(1)=e kot f'(1)=0. No anodsiEete Ot

o) f(x) :%

B) Na Bpsite To TAiB0g TV BeTikdV pridv T e&icmong 3e* > —x =0.

v) 1) Na e€etdoete v T og tpog v kuptdmra.

2
. , , 2 X
i) No deitete om1 €72 27, x>0

d) Na Bpeite 10 o>1 yuo 10 omoio oydet Ot La f(x)dx =e®In3— Laex Inxdx

5. 'Eoto 1 ovvaptnon f(x)=x3+ 6x (Inx-2) + 2, x>0.

a) No anodei&ete 0t T éxel oo eldyroro.

B) Av Xo n 0éom ehayiotov ¢ T, va anodeitete 6T Xo€ (1, 2).

v) Na Bpeite To mhy0og tov pridv e séicmonc X(X> +6 Inx) =2(6x — 1).

0) Na vroAoyicete 10 epfadov Tov ympiov mov nepikieigror and tn Cr, Tov dova X X Kot T1g

gvbeieg X=1 ka1 X=2.

6. Aivetarn cvvéptnon f(x)= xInHMT_XJ(XZ - 1)} +X— xln(x2 - 1) .

o) Na Bpeite to medio optoHov e,

B) No peretioete v f @¢ mpog ™ povotovia kot to KoiAa.
v) Na Bpeite tnv egantopévn g Cr 610 Xo= — €.

d) Agi&re 6t XIn(—x) < 2X +e yio kibe X < —1.

€) Na vmohoyicete 10 cOvoro Tinadv ¢ f kot ot cvvéyeilo va vroloyicete 10 eufaddv Tov

xwpiov mov wepikieierar omd v Cr Tov AEova XX Ko TG gvbeieg X= —2€ Kot X=—€.

17
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7. 'Eoto dvo cvvaptioeig f, g mopaywyioes oto R pe f'(X)=g'(x) + 1, f'(x)=1
m (f(x) —x+3)=0.

Y kébe X € R,  lim (g(x)+2)=0 xar [
X—>+00 X—>+0

f(x)—x+3
o) Na vroAloyicete to 6plo  lim fb)=x+3 :
X—>+00 g(x) +2

B) Na Bpeite TIg aoOURTOTEG TOV YPUPIKDV TAPAGTAGE®V TV cuvapthoewV T, § 610 + © .
v) No anodei&ete 0t 1 e€iomon g(X)=0 £xet To moAd pia pilo.
d) Noa amodeiéete 0Tt f(X) — g(X) = X — 1 y1a kabe Xe R.

€) Na vtoloyicete to gufaddv tov ywpiov mov mepikAeieton amd tig Cr, Cqg Ko TiC g00eieg X=2
Ko X=4.

8. Aivetar cuvapton f 600 popéc mapaywyioyn oto R, yio tv 0moie 1oyveL OTL:
f2(x) — xf(x) + x> — 2x - 8 =0 ya ke X € R.

a) Na Bpeite ta kpiowa onueio g f.

B) Na omodei&ete 6t m T dev éxel onpeia koumng.

v) Na amodei&ete 6t n T doatmpel otabepd mpdonpoieto ddotnua (-2, 4).

0) Na e€etdoete av n Cr €xel mAdyo aGOURTOTY).

, , 3 2 3
€) No amodeitete 0T j . f(x)dx = IO xf(x)dx + 24 .

9. Aivetar ovvaptnon. f mopaywyiciun kot kvpti oto R pe ocvveyn npodtn mapdywyo, g

omoiag 1 Ypapun TapdoTact £yl acOuntmtn Vv gubeia y=x + 1821.

1.

A+ 1)f(x) — 4x +2
a) No Bpeite To Le R yw'tov omoio oydet 0tL lim (A+1) (>;) X+2 _
x>+ xf(x) —x* —1820x

B) Noramodeitete 0t n f €yl cuvoro Tiudv to R.
v) Na omodeiEete 6t n evbeio y=1 eivar optlévTia aGOURTOTN TNG YPOUPIKNHG TOPAGTUONG

mef'.

8) No vrohoyicete to 6po  lim (f(x +1) — f(x)).
X—>+0

o+2 o+l
€) No amodeitete 0T f(a + 1) —f(a) < I » f(x)dx —j f(x)dx .

o1) Av emmdéov f(0) =f(1) =0, va amodei&ete 611 f(X)<0 yia kabe X € (0, 1).

18
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10. Aivetar cvuvaptnon f napaymyicyun oto (0, +o0) yio v onoia 1oyvEL OTL:

xf"x + 2f'(x) + iz =0 yw kéBe x>0, f(1)=0 xon f'(1)=1.
X

o) No amodeitete 6T f(x) = Inx .
X

x*f(x), x>0

B) Ecto glx)= {
0 x=0

i) Na dei€ete 6T1 M ¢ givon cvveynge.

i) No Bpeite 10 guPadov tov yopiov mov mepikAeietal omd T YpoPikh. tapdotacn e d,

Toug A&oveg X'X, Y'Y ko Vv gvbeio X=1.
v) Na amodei&ete 6t X° < e* yuo kaOe X>0.

d) Av vmdpyet >0 yio tov omoio woyveL 6TL X° < 0¥, va amodei&ete OTro> €.

€) Av M(x)>e” - € v KaOe X>0, va, amodeiete 0TI A=28:
X

11. Aivetar cvvapton f 800 @opég mapaywyioyn oto [0, + o) pe f"(x)>e* +2 yio kdbe

x>0, f(0)=1 o f(0)=0. Na omedsci&ete Otu:
a) H f givon yvnoiog avéovea oto [0, +0).
B) f(x) >e* + x? — Lyto k6B X > 0.

v) lim f(x)=4c0

X—>+00

0) H Csdgv éxel acduntmres.

€) J'Olf(x)dx >e —g

1
1) j xf"(x)x = /(1) - F(2)
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12. Aivetar ouvaptnon f cuveyng oto [1, 3] ne jff(x)dx =0, Yo TNV omoia vdpyEL
Xo € [1, 3] pe f(Xo) #0 xou F puo mopdyovea g f oo [1, 3].
a) Na arodei&ete 011 e&iowon f(X)=0 éxet pio tovddyiotov pila oto (1, 3).
‘Eoto 6t n f etvan dVo popég mapaywyioyun oto [1, 3].
B) Av (1) = f(3)=0, va amodei&ete dtL vEdpyovy X1, X2 € (1, 3) Tétoln, doTE
f"(x,)-f"(x,) <0
v) Av 1 T yymoiog avéovoa, va arnodeitete Ot

) Ilzf(x)dx <0

i) H eélomon Xx2F(X) = (x=5) f(x) + X?F(1) £&yst tovddyiotov.pia pileiato (1, 3).

13. Aivetar ovuvaptnon T 300 opég mapaymyioyn 6te.R yio Ty onoia oydet ot
o f'(x)—f'(x)=€*(2x+1) yun k@be X € R
o f(0)=f'(0)=1

o) No deifete ot f(x) =e* (x> —x+2)-1, xe R

B) Na Bpeite to mAifog Tov pikdy meeticoone X° —X = e — 2.

v) Av F apywxn ¢ f, vabomodoyicere to lim F(x) .

X—>+0
d) Av F(0)=1, vorarodeifete 0t 1 F givar koptn kan woyvet 6t F(X) > X+ 1 yia kdbe X € R.

€ _1,x>0.
X

14{ Aivetou n ovvaptnon f(x)=In
e +1

a) Na peretioete v f og mpog ) povotovia.
B) Na Bpeite t0 cOvoro Typmv g .

) Av F apykn g f, va amodeitete 611 lim (F(x +1) —F(x))=0 .

X—>+00
d) No amodei&ete 0t 1 T avtiotpépetal kat vo fpeite TNV avtiotpoen .

€) Na amodei&ete 611 ypagikn topdotoon g f Ppioketon kdto amd v evbeia y=X.
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15."Eoto n mtapaywyicwun oto R cvuvaptnon f, mov kavonotel tig oyéoelc:
fx)—e ™ =x—1 yuwkdfe X € R xar f(0)=0.
a) Na exppaoctei n f* ©g cuvaptnon g f.

B) Na amodeilete otin 7 eivon yvnoing advéovoa oo R.

v) Na arodeiete 011 g <f(x) <xf'(x) <x 7y kabe x>0.
d) Na Bpeite TNV mAGy10. acOUTTOTN TG YPAPIKNG Topaotaong g f oto +oo,

€) No amodeitete 0T I 23 @dt < j: @dt .

16.’Eoto cvvaptnon f tapoayoyioun oto R yuo thv onoiotoydetl oti:
f)x* +1)—f(x)(x —1)> =0 v kée X € R, f(x)>0 weu f(0)=1.

X

o) No anodeiete 0t1 f(x) =— .
x°+1

B) Na Bpeite to Thifoc v Moemvitng ekiowone e* —Ax*=A, A € R
‘Eoto F apyun g f pe F(0)=0.
v) Na Seifete ot1 vmapxet & € (0, 2) tétoo dote 2et = (&2 + 1)_[ ozf(t)dt :

1 !

dt..
0t2 41

3) Na Seifete o1t n2et > (ﬁz + 1)]

g) Na 8etéete 6Tt (X — 1)F(x —1) < xF(x) , x>1

17.’Eoto f: (0, + 00) —R pio cvvapmmon pe f(1)=1, n onoia givar mapaymyicun kot 1oydet
1 +2x%f(x) = x3(3 - f'(X)), Y1 k60e x>0.

o) No oei&ete 0L f(X) =X — In_2x , x>0.
X

B) Na Bpeite T0 chvVoAO THdV TG cvuvaptnong .
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In(x —1
v) No vroloyicete 1o lim nix—1) :
-1 f(x)—1

0) Na Bpeite 10 guPadov E(A) tov ywpiov mov mepucieietar and t Cy, v TAGY10. ACOUTTOTN

€ ¢ Cf oto +oo ko v gvbeion X=A, A>1.

2t ovvéyew, va OeiEete Ot to  lim E(A) elvor ico pe 10 guPoaddv tov ywpiov mov
A—>+0

nepikheieton omd ™ Cr, ™V gvdeio & kar v gvdeia x=e 2.

18.’Eoto f: R —R pia cuvaptnon pe f(R)=R, n onoia ivar mapaymyiciun ket ioyvel:
f3(x) + f(x) = 2%, Y0 kébe X € R.

a) Na Bpeite ti¢ pilec g f, t0 TPOONUO NG, VO TNV LEAETNGETE WG PO TNV KLPTOTNTA KOl

va Bpeite T1g B€oe1c TV onpeimv Kopmnc.
B) Na deifete 611 opiletar n 1 wcon va tv Bpeite.

v) Na Bpeite 10 gufaddv tov yopiov mov mepukieietonr and ™ Csr, tov G&ova X'X Ko v

evbeia x=1.
3) Av A(X, F1(x)) xou B(F1(x), ), X € Ronusio tov C 1 ko Cr avtictoya, vo amwodeifete
OTL TO YIVOLEVO TMV GVVTELEGTOV BlevBuvong tov epantopévev tov C ., kar Cr ota onpeia

A xon B avtiotouyo, eivar ico pel.

19. 3¢ éva kOKho axtivag p=1cm gyypagpovpe £va opboymvio A B
HE pNKeg X.cm. o
o) Neramrodeitete 0tL 10 guPaddv Tov ophoywviov w¢ cuvdptnon A X Ccm

70V X etvar f(x) =xvV4—x* |, 0<x<2.

B) Na amodei&ete 0Tt T0 gpPfaddv Tov opboymviov yiveton péyioto, étav avtod yivel teTpdywvo.

f(x)—+/3
v) Na Bpeite to lim M :
-1 x-—1

d) Na voAoyicete 10 euPfadov Tov ympiov mov wepikAeietar and ™ Cr, Tov dova X X Kot T1g

evbeieg X=1 ko x = V3.
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20.’Ecto cuvapmnon f: R — R cvveyic, F i mapéyovso g f oto R ko F(x) = &% F®),
X €R. Na oeitete Ot
a) H g(x) = Inx + x—1 givar yvnoiog avéovoa oto (0, +o0)

pYF1) =1
v) F xvpt kou Bpeite v epantopévn oto (1, F(1))

d) 4I:xf(x)dx <1

1
g) lim =—=0 xo lim f(x)=1
x—+0 F(x) X—>+00

ot) Yrdpyet o € (0, 1): e* F@=1 — af(a)

21.'Eot® pio cvvapmon f: R — R pe f(0)=0, n omoia eivon Topayoyioiun Kot ioyvet:
(x* + 1)f'(x) =e* ™ —2x | yiakade xeR.
o) Na Seitete 6t f(X)=x — In(x? +1).
B) Na Bpeite éva Betikd axépato a této10, ®aTE 610 oot (o, at+1) n e&icmon
f(x* + 3x) = f(5) va &xet axpac pia pila.
v) Av E 10 gupaddv tov yopiov mov mepikieictoan omd ) Cr, tov aova X X kot v gubeia

, 1 1
x=1, va dci&ete OTL s <E< N

0) Na dci&ete Ot vdpyetpovadikd e (0, 1), dote 602017j:f(x)dx =3-20.

22.'Eoto f: (0, + ) =R, pio cuvéptnon, n onoia eivar mapaymyicun kot 1oydet:
(x> —=x)f'(x) =x — f(x), Yo k4O x>0

xInx
x—1’

O<x=#1
a) Na deilete 611 f(x) =
1, X

Il
=

B) Na Bpeite v gpamtopévn e Cr oto Xo=1 ko va dei&ete 6TL ) f eivon koidn.

v) Na deiEete 0t e€icwon 4(x — 1)Iff(x)dx =2x% -3, éyel pia tovhdyotov pita oo (1, 2).

0) Av a évag Betikog ap1Buoc va dei&ete 0TL I : f(x)dx < 1 '[ : xf(x)dx
a (o} a
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1+Inx

23. Aivetou 1 ouvéptnon f(x)=

o) Na arodeiéete 611 m cvvaptnon f eivar yvnoimg @bivovoa.

B) Na Bpeite t0 ohvoro Tudv g T kot ig acvpntmreg g Cr.

v) No Bpeite o onueio Kapmng g ypaeikng tapdotacng g f.

0) Av X1, X2 ot Bécelg Tov onueimv Koumne, va vtoloyicete to guPadov Tov ywpiov mov

nepkcheietal amo ) Cy, Tov dEova X X kot T1g evbeieg X=X1 Kot X=X2.

x> —2x
x? -1
a) Na amodei&ete 011 1 cvvaptmon T eivon yvnoiog adéovoa o kabéva amd Tordlacthiuato

24. Atvetaum cuvapnon f(x)=

povotoviag Tov mediov opiorov TNG.

B) Na Bpeite 10 chvoro Tndv g f o kabéva omd to Stwoctipata povozovias g f.

v) Na Seiete 6t 1 eéiomon X3 —ox? — 2X + a = 0 eivon 1odvvapm pe v f(X)=o kot ot
cuvEYELn OTL £EL, akpIPAC, Tpelg TpaypaTikég pileg yia kb o € R.

0) Na Bpeite 10 gpPaddv tov ywpiov mov mepikAeietar amd ™ Cr, Tov dEova X'X Kot Tig

, 1 1
gubeleg x=—— Kou x=—.
2 2

25. Alvetar 1 ouvaptnon f(x)= yXe£ T 1

2

A) No Bpeite:

a) To chvoro Tumvang T

B) T acvunteeg g Cr.

B) Na vroAoyicete 10 epfadov tov ympiov mov mepikieietarl and ) Cr, Tov AEova X X Ko T1g

evbeleg X=2 Kon X=e:

26. Eotw M ovveync cuvaptnon f: R — R, n onoia wkavomotel ) oyéon

f2(x) + 2xf(x) = 1, yla xdPe X € R .
A. No amodei&ete 0t 1 cuvaptnon g(x) = f(x) + X  datmpei otabepd npoono oto R.
B. Av f(0)=1, tote:

o) No amodei&ete 0T f(x)=v1+x®> —x, X e R.

B) Na amodeifete o1t f(X)>0 yio kGbe X € R..
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¥) No vroloyicete 1o 6pto  lim (nuf(x)) .

X—>+00

) Na amodeifete 0t f avtiotpépeton kot va opicete ) ovvaptnon L.

€) No amodeitete 0T IO ! dx = |n(ﬁ — 1).

! V1+x?

27.'Eoto mopoayoyiown covapmon f: R — R, pe f(0) = 0 n onoia ikavomotel ™ oyéon
f(x) > xe?, yuakéPe X € R.
a) Na arodei&ete o1t f'(0)=1.

o fX)
B) Na amodei&ete 6t lim
x—0 X UX

=1

1
v) Av J.f(x)e_xdx =1, va Bpeite tov tHmo g cvvaptnong foto ddornua [0, 1].
0
28. Aivetar | mopoywyioyn ocvvapton f: R — R, uef(0):= 1 n onoio wavomrotel t oyéon

f'(x) =4f(x)+32x%416x , y1kdfe X € R .

o) No anodsifete ot f(x)=e™ - 8x%, x e R..
B) Na peretnioete ) cuvaptnon f og mpoc ™ povotovia.

v) No anodeiEete ot 4f(2X) < 3f(x) +H(5%), yia kébe X (0, +0 ).
/ : 2 v f(1) 4
0) Na amodeifete 0L (e —2)In 2< jl Tdt < (e —8) In2
2

1
€) Na amodeigete 0t e&icoon zxj‘1 f©
t

dt — (x — 1)(3f(x) + f(5x) — 4f(2x)) = (e4x - 2)In4x

1
ExeLpia tovhdyotov pila 610 ddoTnua (5, 1).

29. Aiveton 1 cuvapTnon f(x)ze"2 (x3 —x), XxeR.
a) Na peretioete ) ouvaptnon f og mpog ) povotovio Kot Ta. TOTIKG aKpOTOTO.
B) Na peretioete ) cuvaptnon f og tpog v kuptdtTa Kot To oNueion Koapumng.

Y) Av X1, X2 givar o1 0E6€1C TOV TOTIK®OV 0KpOTAT®V, Vo anodegitete 0Tt T onpeio A(Xz, f(X1)),

B (X2, f(X2)) kot to onpeio kapang g ypapikng mapdotactng g f etvor cuvevdeiaid.
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d) No amodei&ete 0t 1 e€icmon f(X)=— X  &yet axkpifmdg pia Tpaypotiky pilo.

€) Na Bpeite 10 gufadov tov ywpiov mov mepkAeietor and ) ypapikn wapdotacn g f kot

Tov a&ova X X.

30. Aiveton 1) cuvéaptnon f(x)=eX™*, x>0.

a) Na pedetioete ) ouvaptnon f g mpoc ™ povotovia, ta akpdtata Kot vo anodsiEete 0Tt
n T eivar kvpty.

B) Na. Bpeite To mAn0oc Twv Moewv ¢ e€icwong Xe =k, X>0 7y 11 S1dPOPec TIUEG
Tov K>0.

v) Na anodeiEete Ot Ilnx -f(x)dx = e-1 .
e
1

) Na amodeifete 611 vmapyovy &1, &2 € (672, ) Tétot0 dhoteva 1oybdet
e—2
e—e ¢

f(€,)-In§, +ef(§,) In§, = -

31.’Ectm cuvépmon f napayoyion oto R, yie v omoio woyvovy f(1)=1 ko f'(x)=2xe ®

v kébe X € R.
a) No Bpebet o TOTOG Ko oL onpgia kapnnig g f.

B) Na Bpedei to mAfog tdv. prédvetg eicoong e* — a — 1= In(x2+1) yua 11 S1dpopec TEC

NG TOPOUETPOV O, Lea € R.

1
v) Na amoderyfetétnt 0< If (X)dx < (n2
0

1
0) No vmeroyiotel T0 OAOKAN PO _[ x> (x)dx
0

1), (2016 +1
€) Na.amoderybet ot vmapyet § € (2015, 2016) t€to10 ®oTE (E + —jln 06—2+ =e'™
3 2015° +1
32. 'Eoto ovvaptnon f o800 @opéc mapaymyiowun oto [-2, 2], yia v omoia ioydel 0Tt
[fx)]F —x-f(x) +x*> —=3=0 Y1060 X € [-2, 2].
a) Av n T mopovoidlel akpodtato oto X=a, pe 0<a<2, vo amodeydei 611 f(a)=2a ko ot

GULVEYELL VO TPOGOLOPICTEL TO 0.

B) Na amoderydei 011 n ypagikn mapdotoomn g f, Cr, dev €xel onueio kapmng.
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v) Av emimAéov 1 " eivan cuveyng oto R, 1o1¢:

x+1 x—=1) , ,
5 ) + f(Tj etvar advvar.

1) Na deybei 6t e&icwon Zf(gj = f(

i) Na deybei 6tin f* elvon yvnoimg ebivovsa kot va pekemOei n T og mpog ™ povotovia kot
T axpotata Kot va Ppedel to ohvoro Tinmv g f.

2
1ii) Na amoderydei 611 I f(x)dx <4

0

33. Aiveton n ovvaptnon f: R— R pe f(x) =In(x +V1+x? )

a) No peretioete v T og Tpog ™) povotovia.

B) Na dei&ete 611 1o kabe X € R 1oyvet (1 +x2 )f”(x) +xf'(x)=0
1

v) Na Bpeite 10 ohokAnpopo I=J. f(x)dx
0

0) Na dei&ete Otu:
1
1) f(X) < x ywwxébe x>0 ii)I (x+\/1+x2):ix<2
0

34. Aivetoun ovvaptnon pe f(x) = x—=Inx +e*, X >1.
a) Na dctéete oTin f eivan yvnoiog avovasa.
B) Na Bpeite To chHvorO IOV, TNG.
v) Na dei&ete 0t 1 e€iowon f(x+€X) = f (Inx + 2009) £xet povadikn piCe oto [1, + ).
e B
0) No vroroyiceteTo oAoKApOLLOL I:I f(x)dx +I f1(x)dx omov o=1+e, BP=e—1+¢e°.

1 a

35. 'Eoto 1 ovvépmion f: R — R 800 gopéc mapayoyicyun oto R pe 3(x) + 2f(x) =x yio
Kkéfe X € R.

a) Naperetioete v T oG Tpog ta Kuptd, To KOTAM Kot T0 OMUEIN KOUTHG.

B) Na Bpeite v e&lowon g epantopévng evbeiog 6to onueio Kopmng.

v) No dei&ete 0t n f eivon avtiotpéyiun kot va Bpeite v =

f1(x)

X2

d) Av gx)=

, va. Bpeite v acountot ™ Cg 010 +00 Kot VoL VTOAOYIGETE TO

euPado tov ywpiov mov mepikAeietan amd v Cg, TV Topamdve acHUTTOTN Kot TG gvbeisg

x=1 ko1 X=e.
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36. 'Eoto ovvapmmon fi[l, 2] — R, 800 @opég mapaywyiowun, ywo. v omoio divovtan
f"(x)<0, x € [1, 2], f(2)=0, f(2)=2, f'(2)=1.

a) Na amodei&ete 6tL 1 cuvaptnon f elvar yynoiog povotovn ko va Ppeite 0 GHVOAO TIUOV
™mg.

B) Na amodeifete 0T 1) gvbeio Y = X epdmteTon oTn Ypapikn mapdotacn e cvvaptnong f.

v) No amodei&ete 0tL vdpyel ToLVAGyIoTOV £va TéTo10 Xo € (1, 2) dote f'(xy)<—1 %

0) Na amodei&ete OTL

i f(x) —f(1) S f(2) — f(x
x—1 2—X

) xe(,2)
i) f(x)>2(x-1), x € [1, 2]
2
i) I f(x)dx >1
1
€) No amodeitete 0tTL | evbeia & X + Y = 2 téuvel axkpipdg o€ éva uévo onpeio ) ypoeikn

napaotacn g f.

o1) Na arodei&ete ot vmapyovv &1, & € (142) pe E1<& tétola dote /(&) (&) =TF(&1) +2.

37. Av f(0, +0) —» R, ¢: R—> R mopayoyiclueg cvvaptnoel ®GTE VO, 16YVOLV

f(g(x))egx)=x,x € R Ko f’(g(x))g'(x)= 1-

X

X' xeR ue g(0)=1.

a) Na oci&ete 6TL | epamTopévn Ing YPOEIKNG Tapactaong e g oto onueio A(l, g(1)) eivan

ny=g(1)x.

B) No amodeybei 6Tt  f(x) = Px , X e (0, +o0) ko 611 givart koikn 610 (0,ev/e]karn g KupTH
X

oto R.

v) Na Bpeite v e@omtopévn g Ypoeikng tapdotancng e f oto onueio g pe tetunuévn

x=1

0) No vmoloyicete 10 gupadov Tov Y®Piov 7OV TEPIKAEiETOL UETAED TOV YPOPIKDV

napaatdcenv Tov f, g kot tov eubeidv X=1, X=In3.

&) Na deifete 61 eV®?¢ >In3.

38. 'Eoto 1 ovvaptmon f. (0, +0) — R, 600 @opéc mopaywyioun yio v omoia 16y0ovv
x*£"(x) + 5xf'(x) + 4f(x) = 0, Y1 x40 X >0, f(1)=1, f'(1)=-3.

o) No dsifete 611 1 svvaptnon g(X)=xf(x)+Inx pe x>0 eivon oTabepr.
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1-Inx

xz

Xx>0.

B) Na deiete 011 F(X) =

v) Na Bpeite 11 acOUTTOTES TNG YPAPIKNG Topdctaong g T.

Blna—alnpB <f(a)

0) Na deiCete otrav 0 <a <p <2 1018 f(B)<—; >
a’B—oaf

€) Na Bpeite 10 epuPfaddv tov yopiov mov wepikieietan amd ™ Cr kKo Tig gvbeieg pe eElomoelg

y=0, x=1, x=¢?.

39. 'Eoto ovvdaptnon f: [0, +0) — R kvptn, pe cuveyn dedtepn Tapdymyo, yio anv omoia

1cnm '
wyver F0)=1 Ka I f (X):f(X) ao W+ —e
0 e e

a) Na arodei&ete ot n £/(0)=0.

B) Na amodei&ete 011 yia kabe X € (0, +0) 1oyver f(X)>1.

1
Y) Av emmdéov woyvetl 6t f(1)=2, va deifete 011 1< J. f(x)dx <;
0

40. '‘Eoto 1 mopayoyioyn cvvapton f. (0, o) R, yua v omoia wydovv f(1)=1 ko

x?(f"(x)—1)=Inx—1 yia 6e X >O0.
o) No amodeiete 60TL ) cvvapenon glx) =F(x) + Inx , X>0 1c00ton pe v
X

TowtoTikn oo (0, +o0).

B) Na Bpeite tov mHme.ang f.

1
v) No amodeifete ottaoyber x*+ >e'™, dtav x > 1.

0) Na vroroyiceteTo epfaddv tov yopiov mov mepikieietan amd ™ Cy, TOV dEova XX Kot TIG

evfeieg X=1, x=e.
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